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AP : Entrainement au calcul de dérivées - corrigé.

1°) D =R.
Vr € D, f(x) = 1523 — 1022
D' =R.
Vo e D', f'(x) = 4522 — 202 = 5z (9x — 4).
2°) D = R*.
VeeD, f(z)=4 (x_5 + ;)
D' = R*.
VmEUMN@:4<ﬁx6—;>:—Mi;ﬁX
3°) D =R,.
On peut écrire, pour z > 0, f(z) = 3.
D' =R".
VeeD, fl(z)= ga;% = ;\/5
4°) D=R:.
Ve e D, f(x) = ix_%
D =R v
1 3 1
Vee D, f'(x) = —2—\&:13_5 RV
5°) D = [—3,+o0].
D' =]-1 4o0].
2
Vo e D, f'(zr) =2(x —2)v2z + 1+ (z — 2)? x ENoTES
ﬂ@%:%x—ﬂ@x+D+%x—%2:(x—%Mw+2+x—2)Zde—%.
V2z +1 V2r+1 V2r 41
6°) D =R.
V€D, f(x) =2,
D' =R.

Voee D, f(r) =In2 x e*"2 = n2 x 27,

7°) D =]—1,1].
Vz € D, f(x)z%ln(l—k:z)—%ln(l—x) car l+x>0et1—2>0.
D' =] -1,1].

VeeD, f’(:):)zé(

Lo L) _ll-otl+er 1
l+2z 1-z) 2(0-2)(1+4+z) 1—22



8°) D =R.
Vo e D, flz) = ~4*=3
D' =R.
Vo e D, f/(x) = (202 — 82)eP ~47° 3 = 4z(522 — 2)edr’ 423,

9°) D = R*.
Vz € D, f(z) =In2 +In(2?) = In2 + 41In(|z|).
D’ =R*.

1
Si on sait déja que la dérivée sur R* de « — In(|x|) est x — —, on peut trouver trés vite le résultat
x

simplifié ; sinon, on écrit :

473 4
VeeD, fl(z) = — = —.
x ’ f (‘T) 1'4 T
10°) D =R.
D' =R.
Vo e D', f'(x) =3z%sin(zln4 + 1) + 23 Indcos(xInd + 1).
5 4
11°) Vo € D', f'(z) = 52*(1 + tan?(z%)). C’est aussi @.
12°) Ve I, f(z) = —sinz(sinz — xcosaz)'— (cosx — 1 X cosz + xsinx) cosx _ sin? .
(sinx — x cosx)? (sinx — x cosx)?
13°) Pour tout x € R, 22 +1 > 0 donc D = R.
D' =R.
2x (14 2?) 422 4
4V1+ 2? — 4 —
N 2vV1+22 V1422 V1422 V1422 4
\V/LU € Ra f (J?) - 2 - 2 - 2 .
14+ 1+ 1+ (1+22)vV1+a?

On peut aussi écrire f(z) = 4z(1 + xz)_% pour n’avoir qu’un produit & dériver (mais ensuite, il
faut mettre au méme dénominateur).
14°) D =] — 00, —2[ U |0, +o0[
2
(attention, dans le cas x < 0, & changer le sens de I'inégalité lorsque vous passez — a 'inverse...)
x

D' =D.
2

VeeD, fl(z)= 1_—;1322 cos (ln <1+ i)) = x(:c_—i2—2)cos <1n (1—1—2))
x

15°) D =R\ {-Z + 2kn / k € Z}

(la quantité 14-sin x est toujours positive et ses valeurs d’annulations sont les — 7 +2km pour k € Z)
Vz e D, f(xr) = exp(coszIn(1 + sinx)).
D' =D.

cos?
D', f'(x) = ( —sinzIn(l +si — In(1 + sinz)).
Ve e D', f(x) < sin 2 In( +Smx)+1+sinx> exp(cosz In(1l +sinz))
o 1 . 1 1 1 1
16 ) V$€D/7 f/(l') = <—x2> <—Sln <m>> X (1> = ﬁtan <[B>
cos | —



17°) D =R*.

202 —3zx+1 1 1 1 1 11 1
V D = = _ _— e — = — — 72.
x € ,f(x) 622 3 2:1:+63:2 3 2x+6x
D’ = R*.
1 2 1 1 3r —2
V D/ / = — = — _3:7_7:7.
T € f (SC) ) 6:1: 5,2 3.3 623
180) D:R+

On peut écrire, pour z > 0, f(z) = x5+ V.
D' =R".
2 _1 1 2 1
VeeD, fl(x) ==x"3 = — )
v A R N AR YN
19°) Pour tout # € R, 22 + 2 +1 > 0 donc D = R.

D' =R,
2r +1 =
VoeD, flla) = — 22t Ve
I = T
20°) D = [0, 4].
D' =0, 4].

—1>>< 1
2vz) " 22—z
flo) =i —YE A= VE —Vr 8-5vE

Vze D, fi(z) =1 x 2_\/5+x><<

42—z 12—z 42—z



